1°2BTO - Matematicas 1 - Refuerzo estival

1.

Racionaliza las siguientes expresiones:

a L c x+1
T 2x T Vx e+l
1 Vx

b. —— .
Vx+ V2 2

2. Simplifica las siguientes expresiones:
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. Pasa las siguientes expresiones a forma logaritmica:
10
a. A=—— o [x+1
Xy c.C= o
b. B = V1023 d. D =xe™!

. Pasa las siguientes expresiones a forma algebraica:

a. 1 -logx =2logy
b log (x + 1)

1
3 —2+Elogy

. Conociendo que log2 =~ 0,3 calcula el valor de los
siguientes logaritmos:
a. log8 e. log0,25
b. log V2 f. log50
c. log20 g. log, 10
d. log0,2 h. logg 200

. Resuelve las siguientes ecuaciones:

a. 3t +5° 222 =0

b. 6x* —5x° —14x> —x+2=0
c. X*+x2-2=0

d. 4> +3:3—x=0

e X x—1 _x+1 ~0
"x2-1 x2+x 2—-x

. Factoriza los siguientes polinomios:
a. P(x) =x>—3x+2
b. Q(x) = 6x* + 7x> — 322
c. R(x) =6x> —5x*> —3x+2
d. S(x) = 6 — x — 26x* + 25x° — 6x*

. Resuelve las siguientes ecuaciones radicales:

10.

11.

12,

13.

14.

15.

16.

a. x— Vx+1=1
b. Vx+ Vx+3=3

C. Vx+4—- Vx—-4=2
d Vx2+1-x=2

. Resuelve las siguientes ecuaciones exponenciales:

a. 3" +31+3% =13
b. 221 - 17.2"4+8=0 . 45— 7.2+ 10
2x—1 +2x—2

=

c. 91 +24.3%1_1=0

Resuelve las siguientes ecuaciones logaritmicas:

a. logx +log(3x-2)=0

x=1
b. logx +log(3x +13) =1

2

X:§

c. log(x+1)+log(x—2)+1=0
d. 2logx +1log(x* —21) =2

Discute los siguientes sistemas y resuélvelos cuando
sea posible:

x+y—-z=1 2x+y—-2z=4
a.{ 2x-y+z=3 d{ 3x-y+z=-2
x-2y+2z=1 5x+2y—-3z=5
x-y+2z=1 2x—y+z=4
b. { 2x-y+z=-1 e.{ x+2y—-3z=-3
x+y-z=2 x+y-2z=1
x+y+z=3
C.{ 2x-y+z=5
3x-3y+z=7

Un equipo de fiatbol ha conseguido 25 puntos en 11
partidos, si tiene 5 victorias mas que empates y derro-
tas juntos, jcudntos partidos ha ganado, empatado y
perdido?

NOTA: El equipo recibe 3 puntos por victoria, 1 por
empate y 0 por derrota

En una competicién escolar compiten los tres grupos
de 1° de bachillerato de un colegio. La direccién decide
premiar con 2€ a cada uno de los alumnos del grupo
ganador y con 1€ a los demds alumnos. Si gana 1°A
el colegio se gasta 88€, si gana 1°B el gasto es de 97€
y si gana 1°C de 103€. ;Cudntos alumnos hay en cada
grupo?

La suma de las tres cifras de un nimero es 17. Si se
intercambian las cifras de las unidades y las centenas
el niimero aumenta en 99, si se intercambian las de las
unidades y las decenas el nlimero aumenta en 54. ;De
qué ntimero se trata?

Alfredo, Benito y Carlos estan pintando las paredes de
una nave industrial. El lunes Alfredo trabajé solo la
mitad de la jornada y se pintaron 30 m? de pared, el
martes fue Benito el que falté la mitad de lajornaday se
pintaron 28 m?, el miércoles le tocé librar mediajornada
a Carlos y se pintaron 27 m?. Si cada pintor trabaja
siempre al mismo ritmo ;cudnto pinté cada uno?

Resuelve las siguientes inecuaciones:



17.

18.

19.

20.

21,

22,

23.

24.

25.

26.

x—-2 x 2x -3 X2 -4
a. +=-<1-
4 2 3 t x+1
b 2 > M>O
.x_5x_6/0 g' x2+1
c. ¥ -x*+x-1<0 1 1 2
h.—‘i'—2 =
d P*-222>0 oo
i x=-1]>2
e x+1<O .
" r—2 S J- 4-2x| <4

Calcula el valor de las siguientes razones trigonométri-
cas:

a. sen120° e. sec2385°
b. cos?225° f. cot(—1530°)
c. tan300° g. sen 3

d. cosec (-150°) h. cos%”

Halla el resto de razones trigonométricas en los si-
guientes casos:

a. sena=%, 0<a<90°

b.tan[ﬂz—%, F<B<m

C. secy =3, 180° < y < 270°
Halla exactamente las razones trigonométricas de o =
75°.

Halla exactamente las razones trigonométricas de o =
15°.

sen15° = 22_\/5

= '2+‘/§,tan15° =2- \/§

,c0s15° = >

Resuelve las siguientes ecuaciones trigonométricas:

a. sen(3x+m) = 3 d. sen’x +cosx =1

b. cos(nx + 7) = g

C. tanx = cosx e. cosx +secx =2

Resuelve los siguientes tridngulos:

a. a=5u,b=10u,y = 60°

b. a =45°8=230°c=10u

c. a=10u,b=>5u,p =30°

d. a=6u,b=7u,c=8u
Situados a 100 m del pie de un barranco vemos la parte
inferior de una torre situada sobre el bajo un dngulo de

60°, y la parte superior bajo un dngulo de 63°. ;Cuadl es
la altura de la torre?

Doblamos un alambre recto de 10 cm formando un
dngulo de 120°. Si sus extremos quedan a una distancia
de 9 cm, jpor qué punto lo hemos doblado?

Sabemos que las medidas de los tres lados de un
tridngulo son ntimeros consecutivos y que su angulo
mayor es 82,82°. Resuélvelo.

Dado el vector i = (2, —1) halla:

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

a. Un vector paralelo a i de médulo 5u.
b. Un vector perpendicular a i/ y unitario.
Los puntos A(3,1), B(2, -1) y C(3,2) son vértices conse-

cutivos de un paralelogramo. Calcula las coordenadas
del cuarto vértice y las de su centro.

Halla las ecuaciones general, continua y paramétrica
de las siguientes rectas:
a. la que pasa por los puntos A(1, -2) y B(3,1)

b. la que pasa por el punto A(0,1) y es paralela a
s:2x-y+3=0

c. la que pasa por el punto A(-2,1) y es perpendi-
cularas:x+3y—-2=0

Calcula el &ngulo delarectar:2x -3y +2 =0a:

a. larectas:2x—y+1=0
b. larectay =2

c. el eje de ordenadas
Calcula la distancia entre los siguientes elementos:

los puntos A(-3,2) y B(1, -1).

x+1 _ Y3

2 3
lasrectasr: 2x+y—-1=0ys:2x—-y+1=0

el punto A(3,-1) ylarectar:

e o T o

x+1

2
e. lasrectasr:x—-2y—-1=0ys:2x—-4y+3=0

las rectas r : =y_;11ys:x+2y+3=0

Calcula el ortocentro del tridngulo de vértices A(1,4),
B(-1,1)y C(@3,0).

Calcula el circuncentro del tridngulo de vértices A(1, 4),
B(-1,1)y C(@3,0).

Calcula el baricentro del tridngulo de vértices A(1,4),
B(-1,1)y C(@3,0).

Halla la ecuacién de la bisectriz al tridngulo de vértices
A(-1,1), B(1,-5) y C(5, -1) por el vértice A.

El punto medio del segmento formado por los puntos
A(a,3) y B(3, —a) esta situado sobrelarectar : x—y—1 =
0. Calcula dicho punto y el valor del parametro a.

Los puntos A(2,2) y B(6,4) son los extremos del lado
desigual de un tridngulo isdsceles, el tercer vértice estd
situado sobre la recta  : 3x — y + 1 = 0. Calcula las
coordenadas de dicho vértice.

¢Qué puntos de la recta r : x — 2y + 3 = 0 tienen una
distancia de V10u alarectas:3x+y—1=0?

Calcula el valor del pardmetro A que que hace que las
rectasr:x+Ay—1=0ys: (A —1)x+2y+2=0sean:

a. Paralelas. b. Perpendiculares.

¢Qué puntos de la recta r : 2x — y + 1 = 0 forman un
tridngulo de drea 10u? con los puntos A(-1,2) y B(2, 6)?

Discute el dominio de las siguientes funciones:



a. fx)=x>-x _ [xt1 L x<1
b.;(x):)%lx I \/: c'f(x)_{x+1, x>1

C. f(x)= V2x+1 g. f(x) = +ﬁ d. f(x)= Vx+1
d. f(x) = Va2 + 2x . e. f(x)= &L
e. flx)= \7;?11 h. f(x) =In(x* - x)

45. Calcula el valor de los pardmetros a y b para que las
siguientes funciones sean continuas en R:
41. Discute la simetria de las siguientes funciones:

xX+a, x< -1
2 —M a.f(x): 1, —1<x<1
a. f(x)= Jc3 X d. f(x) = = 2+ b, r>1
—_ X=X —
b. f%) = 5 e. f(v) = x x+a, x<0
c. f(x)= Vi-2 f. fx)= 25 b. fx)=] ax+b+1, 0<x<1
3b, x>1
42. Representa las siguientes funciones, comprueba tus so- ax+b, x<-1
luciones con la aplicaciéon web Wolfram Alpha: c. f(x)=4 1, x=-1
a—-bx, x>-1
— x—2v — .
a. f(x) == C. f(x)=x-x+1] 46. Calcula las asintotas de las siguientes funciones:
b. f(x)=x>—|2x|—x d. f(x)=|x*—4]+3x
1 2+1
a. f()=— d. ()= 5
43. Calcula los siguientes limites: * N *
b. f(x):x+1 e. f(x) = X
It 233 +1 Al L 2X T3 x=2 Y—1
& M3e 2 Tl x+1 . f(x)—xz_l p f(x)_x3—l
b, It 41 o imxz—x ' T 2+1 ’ T x2+1
'xl—{?ox3—1 o1 x+1
241 24 47. Calcula la derivada de las siguientes funciones:
x—00 x3+3 =2 X =2 (2x + 1) K U= 1—cosx
d. lim 316 +x§ q. lim x?+1 ay=—y YT Tsenx
xX——00 — 3 _ _
(x +3)? — (x - 1)? e 13 b. y= V(1 -xp l. y= Vxlnx
e J}ggo 4x +2 r. lirgk 2 2 (o] = 2 m = 1
=2 (2-) IR VT cosx
" 2 N xo
f. J}]_I)Ic;[o(ex + x° - 1) s. lim X+ 22— X d. y= In (1 _ XZ) n. y= tg (1 - X)
e+ w2 X _ VA1 . y=e*n*
9- }g?oex—l Lo Vx—x y=e X
t. hm f_ y = 21/X 0. y =
e Vit o VE -1 - P
- .y=In
i, 1im — =3 Vx+1-2 N Py 2
x—oo 4% — 1 3\F+ h. y=x"(x-1) =
N v i 2 . y=Vx
J- J}Hn( x—1- k) V- }g?o(2+x) iy = 1 ey .
(Va2 +1— (21 . rnoy=
(P10 gim () I y = cos Vi ==
I. lim ( V4x2 + 3x — 2x) 2 11\ ) o o
x—00 X. lim (x + ) 48. Estudiael dominio, las asintotas, y el crecimiento de las
” 2+1+x x|\ X2 — siguientes funciones. Utiliza los resultados obtenidos y
m. lim ———

1500 x—1 VE una tabla de valores para hacer un boceto de cada una
n. lim (Vox2 — x + 3x) y. lim ( Vx - 1) de ellas. Comprueba tus resultados con la aplicacién
' web Wolfram Alpha o cualquier otra:

X——00

3
44. Estudia la continuidad de las siguientes funciones: a. y=x'-4x e. y= X
b. y =42 —x* (x—=1)
x+1, x<0 22 8
=0 22 0<x<1 cC.y=—— f.y=
a. f(x) x-, S (x — 1)2 2 +1
2-x, x>1 1
x+1, x<1 'y:x2+1

b. f(x):{ 2+1, x>1



Soluciones

fa. ¥ 1b ¥ o Vxrd

2-2.
2a. L, 2b &5 2c XL 2d L 26 x-1 2
x-1 2g. & 2h -3 2h.2h 20§83 2 \x

T3x+6
3b. logB = % +3logx  3c.

1d. f+x

3a. logA =1-logx—1logy

logC=1log(x+1)—1log(x—1) 3d. InD=x+1+Inx

3
da. W=y 4b. Vx+1=100+y
5a. 0,9 5b. 0,1 5¢ 1,3 5d -0,7 b5e. -2 51,7
5g. 3,33 5h. 2,56
6a. X1=O,X2=%,X3=—2 6b. JC1=—1,XQ=2,X3——§,X4—%
6c. vy =Lx,=-1 6d x=0,x=1x=-1 6e x=4
7a. P(x) = (x+2)(x—1)(x+1)  7b. Q(x) = 6x*(x— ])(x+ 2) 7c.
R(x) = 6(x—-1)(x—3)(x+3)  7d. S(x) = —6(x—1)z(x——)(x—2)
8a.x=3 8b.x=1 8c x=5 8d x=-3
9a. x=1 9b. x1=3,x,=-1 9c.x=-2 9d. x;=1,x =
log,5 9e. x=3
10a. 10a  10b. 10b  10c. x=2,03 10d. x =5

11a. Incompatible 11b. Compatible determinado {x =

“y=-3z= %} 11c. Compatible indeterminado {x =
2A+2,y = A,z = 1-3A} 11d. Compatible determinado
{x=-%,y=2%2=-2} 11e. Compatible indeterminado

{X— /\+5 y= 7A 10 ZZ/\}

12. 8 victorias, 1 empate y 2 derrotas

13. 16 alumnos en 1°A, 25 en 1°B y 31 en 1°C

14. 728

15. Alfredo pint6 20 m?, Benito 30 m? y Carlos 35 m?

16a. x € (—00,30)  16b. x € (—00,~1]U[6,00)  16C. x € (—00,1)
16d. x € {0JU[2,00) 16e. x € [-1,2) 16f x € (-2,-1)U(2, o)
16g. x € (—00,0) U (2,00)  16h. x € (—c0,=2) U (0,1)  16i.
X €(—00,—=1)U(3,00) 16j. x €[0,4]

17a. £ 170, =L 17e. -2

- 17c. —V3  17d. -1

17f. 0 179. 2 17h. -8
18a. cosa = i tana = 2, coseca = 3,seca = M, cota =

4/
2V2  18b. senﬁ— = ,cosﬁ— 4f,cosecﬁ—@,sec‘3:

~ VA cotp=-45 18 seny = —L,cosy = 3, tany = - &,
cosecy——i coty— ﬂg
19. sen75° = ‘ﬁ"f , €08 75° = ‘F ,tan75° =2+ V3
20. 20
x=—2 4+ 2kn x=—1+2kn
213'{x———+2kn keZ 21b’{x §+an keZ
x =0,67 + 2kmt x=73+kn
21c. {x:2,48+2kn keZzZ 21d. {x ok keZ

x = -2+ 2kn
21e. { =24 2kn keZ

22a. a=17°,=103°,c= Bu 22b. a=73u,b=52u,
y =105 22c. @ =90°,=60°,c=5V3u 22d. a =47,
B=58,c=y="75

23. La torre mide 23 metros.
24. A una distancia de 2,55 cm de cualquier extremo.

25. Los lados miden 4,5 y 6 unidades

26a. (2V5,-V5)6(-2V5,V5)  26b. (£, 28)6(-L,-2%)
27. D(4,4), M3, %)

Lxml Y2 Al A o S x=2r-1

28a. r: % =5, r:3x -2y 7_0’r'{y=3r—2 28b.
Lxo_ oyl _ _ L) X=T x+2_
rii=5,r2x y+1_0,r.{y:2r+1 28c. r: =
[ SN ) x=r=-2

3,1*.3x 2y 7—(),;'.{]/=3r+1

29a. 30° 29b. 34° 29c. 56°

30a. 5u 30b. 22y 30c. 0u  30d. {5y 30e. Ly

[

31. H(Z, %)
3)

33. G(1,3)

34. r:x+y=0
35. a=1,MQ2,1)
36. C(2,7)

32. R(

No

37. A(2,2),B(-3,0)

38a. A=2 38b. A=3

39. Ry (-4,-12), R, (%, 28)

40a. D;: R 40b. Dy:R—1{0,1} 40c. Dy:[-1,00) 40d.
D¢ : (=00,-2]U[0,00) 40e. Ds:(1,00) 40f. Dys:(—00,~1]U
(1,00) 40g. Dy :R—{1}  40h. Dj : (~00,0) U (1,00)

41a. Sin Simetria  41b. F. Impar 41c. E Par 41d. Sin
Simetria 47e. F Impar 41f F Par

43a. 3 43b. 0 43c. co 43d. -1 43e. 2 43f
439.1 43h. 1 43i.0 43.0 43k. 0 43.32 43m.
2 43n. -1 4343 430.0 43p. 4 43 -0  43r
o  43s. -3 43t -1 43u. 4 43v. © 43w. ¢  43x.
e 43y %

44a. Continua en R—{0}, Salto finitoenx = 0.  44b. Continua
en R — {1}, Evitableen x =1.  44c. Continua en R — {1}, Salto
Finitoenx =1. 44d. Continua en (-1, o), Esencial en x = —1.
44e. Continuaen R — {-1,1}, Ev.x = -1,S. Inf.en x = 1.

45a. a=2,b=0 45b. a=2,b=3 45c. a=0,b=1
46a. x=1,y=0 46b. x=2,y=1 46c. y=1 46d.

x=0,x=2,y=1 46e. x=1,y=x+1,y=x 46f y=x
47a. vy = 47b. v = VI 470 = .
a. y =2x+1 b. y — c. vy ey e
xX— 1
47d. y = -5 4Te. y =G 47hy =Bk 47,

o

v =22 47h y = ax-12(Gx-2) 470y = -
47l y = -8 a7k y = g
Yy = jj;‘z" 47n. vy = —

A 241

y——ml
v=(3%) (H-5)

(12
471. y' = —\/z(zzilnx) 47m.
—C052<1_x) 47h. y =e*"*cosx  470.
47p. y =555 -5 47q. y' =5k 4T




